
7 êëàññ, 4 äåíü

1. Íà äîñêå íàïèñàíî äâàäöàòü íåíóëåâûõ ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáûõ äâóõ ÷èñåë a < b,
íàïèñàííûõ íà äîñêå, íà ýòîé æå äîñêå íàéäåòñÿ ÷èñëî x, äëÿ êîòîðîãî a < −x < b. Ñêîëüêî
ïîëîæèòåëüíûõ ÷èñåë ìîæåò áûòü íàïèñàíî íà äîñêå?
2. Ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè ìîæíî âûïèñàòü â ðÿä ÷èñëà 1, 2, . . . , 10, òàê, ÷òîáû äëÿ ëþáîãî 1 6 i 6 9
ðàçíîñòü ìåæäó i-ì ÷èñëîì â ðÿäó è ñëåäóþùèì çà íèì äåëèëàñü íà i?
3. Ìíîæåñòâî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë íàçûâàåòñÿ õîðîøèì, åñëè íàèáîëüøåå åãî ÷èñëî ðàâíî ïðîèçâå-
äåíèþ îñòàëüíûõ ÷èñåë. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî íåïåðåñåêàþùèõñÿ õîðîøèõ ìíîæåñòâ ìîæíî
âûáðàòü èç ìíîæåñòâà ÷èñåë 1, 2,. . . , 100?
4. Ïåðåä Âàñåé ëåæèò 10 êîðîáîê, â êîòîðûõ ëåæàò ìîíåòû. Êîëè÷åñòâà ìîíåò â êîðîáêàõ îáðà-
çóþò 10 ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë îò 100 äî 109. Âàñÿ ìîæåò ïðîäåëûâàòü ñëåäóþùóþ
îïåðàöèþ: âçÿòü èç ëþáîé êîðîáêè 9 ìîíåò(åñëè ýòî âîçìîæíî) è ðàçëîæèòü ýòè ìîíåòû ïî îäíîé â
îñòàëüíûå êîðîáêè. Ïîñëå íåñêîëüêèõ òàêèõ îïåðàöèé Âàñÿ ìîæåò âçÿòü âñå ìîíåòû èç îäíîé ëþáîé
êîðîáêè. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî ìîíåò ìîæåò â èòîãå âçÿòü Âàñÿ?
5. Íà ñòîëå ëåæàò ñòî ãèðåê ïîïàðíî ðàçíûõ ìàññ, âíåøíå íå îòëè÷èìûõ äðóã îò äðóãà. Ó Ñåðåæè
åñòü âåñû ñ äâóìÿ ÷àøàìè, íà êàæäóþ èç êîòîðûõ ðàçðåøàåòñÿ êëàñòü ðîâíî äâå ãèðüêè. à) Ìîæíî
ëè ïðè ïîìîùè ýòèõ âåñîâ íàéòè ñàìóþ ëåãêóþ ãèðüêó, åñëè èçâåñòíî, ÷òî ìàññû ãèðåê ðàâíû 1, 2,
. . . 100; á) Âñåãäà ëè ìîæíî ýòî ñäåëàòü, åñëè íàáîð ìàññ ìîæåò áûòü ïðîèçâîëüíûì?
6. Â òåòðàäêå â ðÿä âûïèñàíû äâà ýêçåìïëÿðà ÷èñëà 1, äâà ýêçåìïëÿðà ÷èñëà 2, . . . , äâà ýêçåìïëÿðà
÷èñëà 177. Ìîæåò ëè òàê îêàçàòüñÿ, ÷òî ìåæäó äâóìÿ åäèíèöàìè ñòîèò ðîâíî îäíî ÷èñëî, ìåæäó
äâóìÿ äâîéêàìè ñòîèò ðîâíî äâà ÷èñëà, . . . , ìåæäó äâóìÿ ÷èñëàìè 177 ñòîÿò ðîâíî 177 ÷èñåë?
7. Íà êàæäîé êëåòêå êëåò÷àòîé äîñêè 8× 8 ñòîèò ïî ôèøêå. Ìàêñèì è Êîñòÿ èãðàþò â ñëåäóþùóþ
èãðó. Çà îäèí õîä ìîæíî ëèáî ñíÿòü ñ äîñêè ëþáóþ èç îñòàâøèõñÿ ôèøåê, ëèáî ïåðåäâèíóòü ëþáóþ
èç îñòàâøèõñÿ ôèøåê íà ñîñåäíþþ ñëåâà èëè ñíèçó êëåòêó, åñëè îíà ñóùåñòâóåò è ñâîáîäíà. Èãðîêè
õîäÿò ïî î÷åðåäè, íà÷èíàåò Ìàêñèì. Âûèãðûâàåò òîò, êòî ñíèìàåò ñ äîñêè ïîñëåäíþþ ôèøêó. Êòî
èç èãðîêîâ è êàê ìîæåò îáåñïå÷èòü ñåáå ïîáåäó, íåçàâèñèìî îò èãðû ñîïåðíèêà?


